
W jakim wzorze odkrytym w XVII wieku występuje centralny współczynnik dwumianowy n

(2n
)
?

Wydedukuj z niego asymptotykę liczb 4−n
n

(2n
)
.

Odpowiedź znajduje się na kolejnej stronie.



Odpowiedź. Chodzi o wzór Wallisa:

π

2 = lim
n→∞

n∏
k=1

(2k) · (2k)
(2k − 1) · (2k + 1)

)
,

gdzie:
n∏

k=1

(2k) · (2k)
(2k − 1) · (2k + 1) = 42n(2n

n

)2 ·
1

2n+ 1 , n ∈ N.

Stąd już łatwo wyprowadzamy zależność asymptotyczną:

4−n

n

(
2n
)
∼ 1√

πn
,

gdy n→∞.


